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摘 ， 要 ; 对 于 正 整 数 ?著名 的 下 Snarandache 允 数 SaD) 定 义 为 最 小 的 正 整 数 王 使 得 虽 ml。 本文 
采用 初等 方法 证 明了 方程 以 加 十 民 四 一 妹 在 欧 任 意 的 正 整数 ，l 为 大 于 等 于 2 的 时 候 , 有 无 


限 4 证 整数 解 , 并 给 出 了 解 的 形式 。 
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对 于 任意 正 整 数 ?著名 的 了 Snarandadq 本 数 
SC 定义 为 最 小 的 正 整数 驰 使 得 中 mm ， 即 就 是 
SC 入 一 耳 过 马 mE AN ml)。 在 此 之 前 ,许多 学 者 
对 立马 的 研究 得 到 了 很 多 有 趣 的 结果 。 比 如 , 在 文 
献 [了 中 ，Charles Ashbache 提 出 了 三 个 未 解决 的 问 


题 ; 


问题 ! 是 否 有 有 限 个 解 满 足 So 十 SC 一 

km 

问题 2 是 否 存在 正 整 数 上 使 得 没有 正 整数 D 
满足 Sm 十 Sm 一 km 

问题 3 是 否 存在 最 大 的 正 整 数 使 得 存在 正 
整数 请 足 So 二 SCD= km 

在 文献 [2?] 中 , 刘 燕 妮 等 利用 初等 方法 给 出 并 
完全 解决 了 这 3 个 问题 。 即 就 是 给 出 下 面 的 结论 ， 

对 于 任意 的 正 整数 kk 方程 Sn7 十 SoD 一 如 
有 无 限 个 正 整数 解 , 且 每 个 解 n 都 形 如 r P 其 
中 产 二 一 1 是 素数 . 

对 于 这 样 的 问题 我 们 不 禁 要 问 它 的 普 吏 现象 又 
如 何 ? 因此 我 们 对 这 个 问题 的 普 逗 现象 进行 研究 ， 
即 要 研究 下 面 的 问题 : 

问题 1 对 于 任意 的 正 整 数 惠 臣 3 方程 

SCob "+ SCD= 凶 是 否 有 有 限 个 解 ? 

问题 2 在 方程 Sm "十 SCD = 中 是 否 存在 

正 整 数 使 得 没有 正 整数 59 生 足 方程 ? 
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问题 3 在 方程 Sn "十 Sm= ko 中 是 否 存在 
最 大 的 正 整 数 k 使 得 存在 正 整数 ?请 足 方程 


1 相关 引 理 及 结论 


引 理 1 若 了 0 并 且 ( 上 驴 =1 则 在 数列 王 
十 h mn-0 1 2 … 中 存在 无 限 个 素数 . 

引 理 24， 设 吓 素数 , 则 对 任意 正 整 数 kk 我 
们 有 SCE 返 印 当 长 了 时 , 则 有 SCE) 一 Jp 

定理 ”对 于 任意 的 正 整数 刑 | 臣 2 方程 

Sn "二 SmD= Im (1) 
有 无 限 个 正 整 数 解 , 日 每 个 解 都 形 如 钙 , 其 
中 E- 1 酌 一 [ 是 素数 . 

显然 , 这 个 定理 完全 解决 了 我 们 提出 的 这 3 个 
问题 。 即 就 是 ;对 于 任意 的 正 整数 kf 和 | 此 2 存在 
无 限 个 正 整数 2 满足 方程 SCnD 十 SC DO= 也 
此 , 不 存在 最 大 的 正 整数 使 得 方程 (1 症 正 整数 . 


2 定理 的 证 明 


事实 上 , 根据 丁 数 S on 的 定义 有 12 使 得 
六 辐 一 SP) 一 mp 

其 中 艺 是 正 整数 , 由 引 理 2 知 PE a 。 

设 叶 ?3 其 中 (P 3) 一 | 

当 一 2 时 , 由 区 2 有 : 
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It 玫 十 mP- kB 忆 的 结果 就 是 文献 [2] 中 , 刘 燕 妮 等 所 得 到 的 结 
于 是 和 | 严 十 mp 因为 让 | 恶 站 和 mp 所 以 P 这样 就 完成 定理 的 证 明 。 
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